Chapitre 4 : Fonctions usuelles AR4-4
. ™

1-Soit x € [— T, —5}, simplifier Arccos(cos(x)).

2-Donner toutes les valeurs remarquables de la fonction Arcsin.

3-Vrai ou faux : la fonction Arcsin est 27-périodique car sin I'est.

4-Sur quel ensemble la fonction f : x — Arcsin(sin(x)) est-elle définie ?
dérivable ? Calculer sa dérivée.

5-Pour x € [— , —g] simplifier Arcsin(sin(x)).

6-Esquisser le graphe de x — Arcsin(sin(x)).

e2x

V1= e?x
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7- Donner une primitive sur un ensemble a préciser de x +— 3



™

1-Soit x € [— , —], simplifier Arccos(cos(x)).
Réponse : Soit x € [— m,
fonction cosinus, on a :

2

], ona—xé€ [g,w] et par parité de la

Arccos(cos(x)) = Arccos(cos(—x)) = —x
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2-Donner toutes les valeurs remarquables de la fonction Arcsin.

Réponse : D'apres les valeurs connues de la fonction sin, on a :

o lq |3 V2l Ll v2 V3
2 2 2 2| 2 2

_ T i s s T T | w7

Arcsin(x) =1 3171 % 0 sl 21313
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3-Vrai ou faux : la fonction Arcsin est 27-périodique car sin |'est.

ensemble n'est pas 27-périodique.

Réponse : C'est faux, la fonction Arcsin est définie sur [—1,1] et cet
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4-Sur quel ensemble la fonction f : x — Arcsin(sin(x)) est-elle définie?
dérivable ? Calculer sa dérivée.

Réponse : e La fonction sin est définie sur R et a valeurs dans [—1,1].
La fonction Arcsin est définie sur [—1, 1], ainsi par composition f est
définie sur R.

e La fonction Arcsin est dérivable sur | — 1,1] et
sin(x) =+l & x = g []. Ce qui permet d'affirmer que f est dérivable

SUFR\{%+k7T, kEZ} et :

F(x) = cos(x) ~ cos(x)  cos(x)

\/1 — sin?(x) N \/cosz(x) | cos(x)|
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5-Pour x € [— T, —g} simplifier Arcsin(sin(x)).

Réponse : Soit x € {— w,—g}, ona:

Arcsin(sin(x)) = Arcsin(—sin(x + 7)) = —Arcsin(sin(x + 7))
En utilisant I'imparité de la fonction Arcsin.

. s
Pour finir le calcul, on remarque que pour x € {— m, ——}, ona:

x+7e {0, g} et pour tout o € [O, g} Arcsin(sin(«)) = a.
Finalement :

Vx € [— , —g}, Arcsin(sin(x)) = —(x + )
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6-Esquisser le graphe de x +— Arcsin(sin(x)).

Réponse : Cette fonction est 2m-périodique. On a vu que :

Vx € {— g, g}, Arcsin(sin(x)) = x

Vx € {— T, —g}, Arcsin(sin(x)) = —x — 7

Vx € [g,ﬂ'}, Arcsin(sin(x)) = —x + 7

Ce qui nous donne le graphique suivant :
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-6.28 -4.71 -3.14 -1.57 0.00 157 314 471 6.28
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e2x

Réponse : La fonction est définie sur R* afin que 1 — ™ > 0.

o . 2
7- Donner une primitive sur un ensemble a préciser de x +— 3

. . 1 .
On reconnait une expression de la forme v’ x \/ﬁ avec u une fonction
— u

dérivable a valeurs dans | — 1, 1[. Ce type de fonction s'intégre en
Arcsin(u). Plus précisément, ici u : x — e>* et en posant :

1
F:x— gArcsin(ezx)

on a F définie et dérivable sur R* et :

F/ s 262X e2x

2
3\/1_(e2x)2 T 31—
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